
Άσκηση 1:

Να αποδειχθεί ότι η εξίσωση 𝜒3 = 3𝜒 − 1 έχει μια μοναδική λύση στο διάστημα (0,1).



Άσκηση 2:

Αν 𝛼 ≠ 0, να αποδειχθεί ότι η εξίσωση 𝜒4 + 𝛼𝜒3 + 𝛼2𝜒2 + 𝛽𝜒 + 𝛾 = 0 έχει το πολύ δύο 

πραγματικές ρίζες.



𝒇 𝒙 = 𝒙𝟒 + 𝟗𝒙𝟑 + 𝟗𝒙𝟐 − 𝟖𝟓𝒙 − 𝟏𝟓𝟎
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𝒇′ 𝒙 = 𝟒𝒙𝟑 + 𝟐𝟕𝒙𝟐 + 𝟏𝟖𝒙 − 𝟖𝟓

𝒇′′ 𝒙 = 𝟏𝟐𝒙𝟐 + 𝟓𝟒𝒙 + 𝟏𝟖

𝒇 𝒙 = 𝒙𝟒 + 𝟑𝒙𝟑 + 𝟗𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 − 𝟒

𝒙
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𝝆𝟐 𝝆𝟑

𝝃𝟏

𝝃𝟐 𝒙

𝒙

𝒇′ 𝒙 = 𝟒𝒙𝟑 + 𝟗𝒙𝟐 + 𝟏𝟖𝒙 − 𝟗

𝒇′′ 𝒙 = 𝟏𝟐𝒙𝟐 + 𝟏𝟖𝒙 + 𝟏𝟖

Δεν καταλήγουμε σε καvένα 
στάδιο σε άτοπο. Δηλαδή είναι 

δυνατό το ενδεχόμενο η 
συνάρτηση 𝒇′(𝒙) και 𝒇′′(𝒙) να 

έχουν λύσεις.
Οπότε η αρχική συνάρτηση 𝑓(𝑥) 
έχει πράγματι τρεις άνισες λύσεις 

𝜌1, 𝜌2 και 𝜌3.

Καταλήγουμε σε άτοπο όταν 
φτάσουμε στη συνάρτηση 𝒇′′ 𝒙

γιατί βρίσκουμε ότι 𝚫 < 𝟎. 
Οπότε η αρχική εικασία, ότι 

δηλαδή υπάρχουν τρεις 
διαφορετικές ρίζες 𝜌1, 𝜌2 και 𝜌3
για τη συνάρτηση 𝑓 𝑥  ισχύει.

Άρα μπορεί μόνο να υπάρχουν το 
πολύ δύο πραγματικές και άνισες 

λύσεις.
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